
Matematyka dyskretna � materiaªy ¢wiczeniowe Studia dzienne PJWSTK�WICZENIA XIV(moce zbiorów)Zadania1. Czy zbiory X = {x ∈ N : 0 ≤ x < 10} i Y = {x2 : x ∈ N i x jest liczb¡ parzyst¡ < 20} s¡równoliczne?2. Dowie±¢, »e nast¦puj¡ce zbiory s¡ równoliczne.(a) A = {x ∈ N : x < 7} i B = {x ∈ N : 1 < x2 < 70},(b) A = {x ∈ R : x2 − 2x + 1 = 0} i B = ∅.3. Dowie±¢, »e nast¦puj¡ce zbiory s¡ przeliczalne. Poda¢, które z nich maj¡ moc ℵ0.(a) {x ∈ N : 10|x},(b) {x ∈ N : ∃y (y ∈ R → (x = sin (y)))}.4. Sprawdzi¢, czy nast¦puj¡ce zbiory maj¡ moc c.(a) {(x, y) : x ∈ R ∧ y ∈ R ∧ x2 = 4},(b) {(x, y) : x ∈ R ∧ y ∈ Q ∧ x2 = 4}.5. Udowodni¢, »e zbiór sªów nad alfabetem sko«czonym jest zbiorem przeliczalnym.6. Udowodni¢, »e zbiór wszystkich funkcji f : N → N jest nieprzeliczalny.7. Udowodni¢, »e zbiór wszystkich odcinków poªo»onych na osi liczb rzeczywistych, o ko«cach w punk-tach wymiernych, jest mocy ℵ0.8. Udowodni¢, »e je±li A jest zbiorem mocy ℵ0, a B zbiorem mocy c, to produkt A × B ma moc c.9. We¹my graf G = (V, E). Niech P - zbiór wszystkich dróg w tym gra�e. Udowodnij, »e je±li E jestzbiorem sko«czonym, to P jest zbiorem co najwy»ej przeliczalnym.10. Niech A i B b¦d¡ zbiorami sko«czonymi takimi, »e |A| < |B|. Czy nast¦puj¡ce zdania s¡ prawdziweczy faªszywe?(a) Istnieje przeksztaªcenie ró»nowarto±ciowe zbioru A w zbiór B.(b) Istnieje przeksztaªcenie ró»nowarto±ciowe zbioru A na zbiór B.(a) Istnieje przeksztaªcenie ró»nowarto±ciowe zbioru B w zbiór A.
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