Zadania z Matematyki Dyskretnej — Moce zbiorow

1. Dowies¢, ze nastepujace zbiory A i B sa réwnoliczne:
A={zeN:z2<7},B={reN:1<2*<100}

2. Jaka moc maja nastepujace zbiory?

(a) {z € N: 10|z}

(b) {x € N: Jyerz =siny}

(c) {x € N: Jyenr = Iny}

(d) {reN: Jyerr =tgy}

3. Dowies¢, ze dla dowolnych zbiorow A, Ay, By i Bs: jesli Ay ~ By i
AQNBQ,tOAleQNBIXBQ.

4. Dowies¢, ze jesli zbiory A i B sa przeliczalne, to AU B tez jest zbiorem
przeliczalnym. Wywnioskowaé stad, ze zbidér liczb catkowitych jest
zbiorem przeliczalnym.

5. Dowies¢, ze jesli zbiory A i B sa przeliczalne, to A x B tez jest zbiorem
przeliczalnym. Wywnioskowaé¢ stad, ze zbior liczb wymiernych jest
zbiorem przeliczalnym.

6. Dowiesc¢, ze dla kazdego n zbiér wielomianow stopnia < n o wspoétczynnikach
wymiernych jest przeliczalny.

7. Dowies¢, ze jesli { A, fnen jest rodzing zbioréw przeliczalnych, to |,y An
tez jest zbiorem przeliczalnym. Wywnioskowaé¢ stad, ze zbidr wszyst-
kich wielomianéw o wspotczynnikach wymiernych jest zbiorem przeliczal-
nym.

8. Dowiesé, ze A ~ B, jesli:

(a) A,B - dowolne dwa odcinki otwarte.
(b) A
()
(d) A,B - dowolne dwa kota.
)
)

(e) A - prosta,B - odcinek otwarty.
(f

- odcinek otwarty, B - odcinek jednostronnie domkniety.

c) A,B - dowolne dwa okregi.

A - prosta,B - odcinek domkniety.



(g) A - prosta,B - pélprosta domknieta.
9. Sprawdzié¢, czy nastepujace zbiory maja moc c:

(a) {x €R: J ez € Q}

(b) {x € R: Jyerr = 2y}

(c) {(z,y):z e RAye RAz =y}

(d) {(z,y) :xeRAyeRAZ*+y* =1}
(e) {(z,y):zeRAyeRAz —y =3}

10. Dowies¢, ze zbior wszystkich zerojedynkowych ciagéow skonczonych jest
zbiorem mocy Nj.

11. Dowiesé¢, ze zbiér wszystkich zerojedynkowych ciagéw nieskonczonych
( czyli zbiér wszystkich funkcji f: N — {0,1}) jest zbiorem mocy c.



